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Dimitrie Pompeiu, personificarea matematicii de finete
(A mathematician of the fineness: Dimitrie Pompeiu)
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In 1905, Dimitrie Pompeiu shocked the world capital of complex analysis, Paris, with a thesis stating the anti-
intuitive claim of the existence of a class of analytic functions continuous on their set of singularities. The
perplexity came from the fact that concomitantly another thesis, by Ludovic Zoretti, claimed just the
impossibility of such a class, which was in agreement with intuitive expectations. But Pompeiu was right. Most
of his subsequent results were in the same order of intellectual constructions characterized by elegance,
simplicity, originality and with impact in various directions., His bounded derivative having a finite Riemann
integral on no compact interval had impact in topology, differential equations and other branches of
mathematics. Mentor of Onicescu, Nicolescu, Moisil and Teodorescu, Pompeiu remains a term of reference for
Romanian mathematics.

Keywords: Analytic functions, Singularity, Continuity, Anti-intuitive, Integrability, Derivative

sloganul Stand on the Shoulders of Giants. Cu alte
cuvinte, suntem invitati sa constientizam cat datoram
acelor oameni pe care-i cautam pe google scholar,
deoarece posibilitatea de a ne sui pe umerii lor ne da
sansa de a ajunge mai sus decat au ajuns ei, pentru ca
altii, care vin dupa noi, sa simtd nevoia sa se urce pe
umerii nostri, si tot asa, generatii succesive duc la o
scard din ce 1n ce mai nalta, precum coloana infinita
a Maestrului de la Jiu. Fatd de nimeni nu am simtit o
afinitate atit de mare ca aceea pe care am trait-o fata
de Dimitrie Pompeiu, In care m-am regasit cu tot
ceea ce mi se pare esential: natura curiozitatilor sale,
apetenta pentru paradox, pentru constructiile insolite,
care scandalizeaza intuitia comuna, natura sa lirica,
reflexiva, contemplativa, dictiunea sa la interfata
dintre vorbire si cantare, intarzierea sa asupra acelor
aspecte care te conduc la frontiera dintre realitate si
vis. Ce cauta el intr-o sala, In care venise poetul
George Bacovia, sa-si recite niste versuri? De ce a
tinut el sd-i spund poetului cd matematica iubeste
poezia? Raspundem: pentru cd matematica, 1In
general, dar, cu deosebire aceea facutd de Pompeiu,
era ea Insasi poezie, era artd. In toatd alcatuirea sa ma
regasesc si daca l-am considerat un bunic al meu
spiritual, m-am justificat prin a-1 fi avut profesor
direct pe un fiu spiritual a sdu, Miron Nicolescu si un
alt mentor al meu, Gr. C. Moisil, fiind tot fiu spiritual
al lui Pompeiu.

Stand pe umerii unor giganti

De la multi am invatat, cu multi m-am simtit pe
aceeasi lungime de undd si aceasta solidaritate

intelectuala, cu oameni din generatii dintre cele mai L-am vazut si I-am auzit
diferite, constituie forta unei culturi, rezistenta ei in
fata istoriei, garanteaza supravietuirea i progresul ei. Sunt putine cazuri in care vorbind despre o

Cénd deschizi site-ul google scholar, te intdmpind  personalitate pe care am cunoscut-o, am citit-o, si ma
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simt atdt de implicat sufleteste ca in cazul lui
Dimitrie Pompeiu. Ca student, nu stiam nimic despre
el. Dar s-a intdmplat sa-1 vad si sa-1 aud, fiindca am
facut studentia intr-o perioadd in care Pompeiu inca
mai trdia, batran si foarte obosit, avand o cadere la
varsta octogenard. Imi aduc aminte, cand l-am
sarbatorit la Academie; din cele aflate, nu se mai
compara cu ce era el cu cativa ani mai devreme,
barbat care te cucerea din toate punctele de vedere.
Ca urmare a caderii inspre varsta octogenard, se
micsorase fizic si parea obosit. Miron Nicolescu il
conducea de brat pe culoarele facultatii. L-am
ascultat cu prilejul vizitei unor matematicieni
francezi la Bucuresti, printre care si Arnaud Denjoy;
prin cele cateva fraze cu care Pompeiu l-a prezentat,
se vedea, imediat, ca era altceva decat intdlnim noi de
obicei la un matematician. Fleganta si finetea 1l
caracterizau.

De aceeasi varsta, dar foarte diferiti:
Titeica si Pompeiu

Pompeiu, ca si Titeica, s-a nascut in 1873. Cu ei
incepe cercetarea matematicd romaneasca de cursa
lungd, pentru ca cei de dinaintea lor, Spiru Haret,
David Emmanuel sunt oameni de mare valoare care,
dupd teze de doctorat stralucite la Paris, s-au
sacrificat, dedicandu-se tuturor actiunilor sociale,
care trebuiau demarate In Roménia acelor ani si se
stie foarte bine 1n ce au constat aceste actiuni, nu mai
e cazul sd le mai reamintesc. Cu Titeica si Pompeiu
incepe iIn Romania cercetarea matematica dezvoltata
pe parcursul unei intregi vieti. Dar, ei erau atat de
diferiti, parca erau anume croifi ca sa marcheze cat
de mare poate sa fie diferenta umana din toate
punctele de vedere.

Am putea spune ca Titeica era ,furnica”, iar
Pompeiu era ,albina“. Titeica era matematicianul
care trebuia sa sape adanc si, in mod continuu, mereu
intr-o directie bine stabilitd, Pompeiu era ,,albina®
sau, daca vreti, ,fluturele” care zboard din floare in
floare, culege, semnaleaza, dar nu intarzie intr-un loc
prea mult; este clar ca Pompeiu, pe unde a umblat, a
facut spectacol, adicd a atras atentia. Greu de gasit o
lucrare a Iui Pompeiu care sa nu fi intrat in atentia
unui anumit tip de public cultural, stiintific,
matematic etc.

Profund moldovean
Am avut multi oameni de stiintd din nordul

Moldovei, dar parcd niciunul nu a fost atit de
moldovean ca Dimitrie Pompeiu. Trebuie sd va spun

ca au ramas de la el si termeni care au facut epoca,
teoria gloatelor pentru ceea ce noi numim acum
teoria multimilor”, sau, de pildd, imi aduc aminte, la
o adunare din 1945 la Ateneul Roman condusa de el,
a incheiat zicand: ordinea de zi fiind sleitd, declaram
adunarea inchisa. Tipa Moldova in el. Tot aici ne-am
adunat, recent, pentru a ne aminti de Octav Onicescu.
Onicescu nu practica un limbaj care sa tradeze asa
usor originea sa nord-moldavd; dar, atunci cénd
spunea oleaca in loc de ,,putin”, nu mai lasa nicio
indoiald. In general, Onicescu vorbea limba roméana
literara, dialectul muntean.

Nascut pentru matematica

Pompeiu a pornit foarte sarac, nici prin gand nu
i-a trecut lui sa faca cercetare. El stia cd este destinat
sa fie invatator. A facut scoala normala de nvatatori.
S-a intamplat, insa, sd aibd norocul, dupa ce a
functionat ca invatator la Ploiesti si in alte parti, sa
beneficieze de un ajutor financiar si sa ajungd la
Paris. Abia acolo si-a facut liceul si a dat
bacalaureatul; dar, prin ceea ce s-a dovedit a fi fost
esenta personalitatii sale, era un matematician nascut
si nu facut, era un artist nascut si nu facut si asta a
fost toata viata.

Pompeiu, ca roman al Paris-ului

A ajuns la Paris, cum au ajuns atdtia roméani, inca
de pe la 1848. Din secolul al XIX-lea, pana spre
mijlocul secolului trecut, am avut un lung sir de
romani care au explodat ca personalititi creatoare la
Paris. Inci nu beneficiem de o analizi a acestui
fenomen extraordinar. Evident, nu ma refer la toti,
sunt si unii care au trecut fard urme, dar sunt multi
care au trecut si au marcat prin personalitatea lor
epoca. Ganditi-va de pilda, ca sa dau cateva exemple,
la unii dintre pasoptisti. Apoi, la Spiru Haret, cu o
teza de doctorat, care a creat o mare emotie. Pe urma,
ganditi-va la istoricul A. D. Xenopol; la 1900, la
Paris, lanseaza o teorie a istoriei care venea ca O
noutate extraordinara si a intrat in polemica chiar cu
mari matematicieni francezi, dar la noi nu au ajuns
aceste lucruri, din pacate. Si dupd aceea: Pompeiu cu
teza sa, Stoilow cu teza sa, iardgi un moment de
rupturd, pentru ca teoria topologicd a functiilor cu
care venea Stoilow, ca raspuns la o problema propusa
de Brouwer, era cu totul Tmpotriva asteptarilor, o
caracterizare topologica a functiilor analitice si asa
mai departe. Fizicianul Alexandru Proca a explodat si
el la Paris. Tot acolo a devenit celebru Tristan Tzara.
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Pe toti acesti romani de faimd, ca Eliade, Cioran,
Ionesco, ce-i caracterizeaza? Pe toti acestia, si o sa
vedeti ca apare acest element si la Dimitrie Pompeiu,
i caracterizeaza faptul cd s-au manifestat intr-un
mod, ca si spun asa, anti-establishment, impotriva
ordinii constituite, a ordinii traditionale, fiecare in
domeniul sau, evident.

O teza de doctorat care a produs senzatie

In 1905, Pompeiu sustine la Paris o tezi de
doctorat si, in acelasi an, Ludovic Zoretti sustine si el
o tezd de doctorat, in care sustine exact contrariul a
ceea ce sustine Pompeiu: posibilitatea unei clase de
functii analitice continue pe multimea singularitatilor, in
timp ce celalalt sustinea ca sunt discontinue. Ceea ce
sustinea Zoretti era in conformitate cu asteptarile,
pentru cid intuitiv, o functie, pe multimea ei de
singularitdti, o multime perfecta, nicaieri densa, nu ar
avea cum sa se manifeste decit discontinuu. Dar,
Pompeiu gandea mai adénc, pentru ca el nu era
numai cu ochii pe matematicd, era cu ochii si pe
natura si vedea ca ceea ce se intampld cu potentialul
newtonian si logaritmic sugereaza, mai degraba,
continuitate. Nu stiu, dacd Denjoy nu a fost
contaminat de ideea lui Pompeiu; atunci cand Denjoy
a introdus derivata asimptoticd sau aproximativa,
cum se numeste, uneori, unii s-au mirat de ce Denjoy
dorea sa Inlocuiasca derivata clasica cu alta? Pentru
ca asta 1i spunea structura discontinud a materiei,
cum rezultd ea din viziunea cuanticd promovata de
Max Planck la 1900.

De la indoiala la certitudine

Teza sustinutda de Pompeiu, in 1905, a starnit,
initial, indoieli. Venea un roman necunoscut sa
sfideze opinia curentd. Dar, aceastd indoiala a durat
numai patru ani, anume, pana cand rezultatul lui
Pompeiu a fost confirmat de Arnaud Denjoy si pe
urma si de altii. A fost o perioadd de citiva ani de
indoiala, de dilemd, privind aceastd tezd a unui
roman. Si tot asa a tinut-o Pompeiu toatd viata, a
facut spectacol din tot ceea ce i-a trecut prin minte si
din tot ceea ce a publicat. Si am sd trec in revista
cateva situatii.

O predare de stafeta

Am scris mult despre Dimitrie Pompeiu. In
cartea mea ,,Din gandirea matematica romdneascad”,

din 1975, va dati seama sunt vreo 40 si ceva de ani
de atunci, i-am consacrat multe pagini si acum, in
vederea acestel reconsiderari, am recitit ce am scris
acolo, am recitit si ce am spus la Academia Romana,
cand a fost Centenarul nasterii sale si mai tarziu cu
alte ocazii si acum 1mi dau seama ca trebuie sd spun
lucruri pe care nu eram in stare sa le spun atunci;
trebuie sd va spun ca unele lucruri le-am inteles abia
recent si am sa Incep cu unul dintre ele.

Veti vedea cat de nerespectuosi suntem noi fata
de Dimitrie Pompeiu. Cand spun ,,noi” ma gandesc la
noi cei care predim Analiza Matematicd, la
Universitate si chiar la liceu la ultimele clase. Pentru
mine, Dimitrie Pompeiu as putea spune, sa folosesc
metafora asta sportiva: ,,parca mi-a servit la fileu
mingile pe care le asteptam”, care ma pasionau sa le
preiau, si le joc in continuare. A fost personalitatea
care parcd ma astepta pe mine sa-mi predea stafeta;
evident, ca aici exagerez peste masura, dar, am avut
impresia cd parcd eram unul dintre cei pe care el 1i
astepta sa le predea stafeta. Si intr-adevar, o buna
parte din lucrarile mele au constituit o preluare de
stafetd de la Dimitrie Pompeiu.

Nu poate lipsi din didactica analizei
matematice

Va dau un exemplu pe care l-am inteles mai bine
abia in ultimele sdptdmani si o sd vedeti de ce. Toti
cei care predau Analiza Matematicad stiu cd o
problemd esentiald pe care trebuie si o explici
studentilor de anul I, fie la Politehnica, fie la
Universitate, fie elevilor din ultima clasa de liceu,
este relatia dintre primitiva si integrala, dintre
derivata si functie integrabild si am sd va ardt cd, in
aceasta explicatie, nu are voie sd lipseasca o functie
pe care o numim de multd vreme derivata lui
Pompeiu. Dar, spun asta nu pentru cd Pompeiu e
roman, ci pentru cd ceea ce am spus acum e valabil
pentru oricine predd Analizd Matematicd In lume;
istoria nu o cunoagteti pentru ci nu prea a fost
relatatd, se invata la noi anumite fapte, dar istoria lor
rdmane necunoscuta.

Pornind de la Vito Volterra

In volumul Analizi Matematici al Profesorului
Miron Nicolescu, la capitolul despre derivatd si
integrala era un exemplu al lui Volterra, de functie
derivata marginitd, care nu este integrabila Riemann
pe un anumit interval. Vito Volterra il gasise pe la
1881. Ulterior, cand am luat contact cu opera lui
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Pompeiu, am constatat cd teza sa este o adevarata
comoard; acolo este partea cea mai profunda, mai
grea a contributiilor lui. Acolo exista ascunsa o
derivatd neintegrabild Riemann, mult mai atragatoare,
mai interesantd decat aceea din exemplul lui Volterra.
La acesta din urma, era vorba de o functie, care nu e
integrabild Riemann pe un interval [a, b], dar este
integrabild pe anumite subintervale. Prin contrast, la
Pompeiu derivata propusd nu este integrabild pe
niciun subinterval, oricat de mic ar fi acesta. Era clar
ca exemplul lui Pompeiu este mult mai puternic decat
cel al lui Volterra.

Caracterizarea topologica a derivatelor

Atéata lume s-a inspirat din aceste derivate ale lui
Pompeiu, ca pur si simplu te sperii In cate directii
s-au dovedit utile. Teza de doctorat a lui Gustave
Choquet, o tezd care a facut istorie, In care se
prezintd o caracterizare topologica a derivatelor, se
prevaleazd de derivatele lui Pompeiu tocmai in
stabilirea caracterizarii mentionate: o functie reald pe
[a, b] este o transformatd topologicad a unei derivate
dacd si numai daca are proprietatea lui Darbux si este
de prima clasd Baire. Numai cd@ Choquet se
prevaleaza de derivatele lui Pompeiu,dar fara referire
explicita la numele acestuia.

Adevarul este cd denumirea de derivatd a lui
Pompeiu am introdus-o eu intr-un articol din
Rendiconti del Circolo Matematico di Palermo si,
dupd aceea, a fost preluatdi de toti maestrii
domeniului, din a doua jumatate a secolului trecut.
Dar, exemplul lui Pompeiu figureaza si in marile
tratate de la Inceputul secolului trecut, cum ar fi cele
ale lui E. W. Hobson, din 1907, la Cambridge, si cel
al lui J. Pierpont, publicat in 1911, la Londra, insa
fara semnalarea semnificatiei lui In ceea ce priveste
relatia dintre primitiva si integrala.

Sursa istorica a exemplului lui Volterra

Ma tot gandeam ce-i cu acel exemplu al lui
Volterra, in ce context aparuse. Stiti cand am capatat
raspunsul? in urma cu doua luni, cAnd am primit de
la Mathematical Reviews, la recenzie, o carte despre
viata si opera lui Vito Volterra. Acolo, intr-un capitol
initial, se aratd in ce Tmprejurdri a construit Volterra
acel exemplu si o sa vedeti imediat In ce Tmprejurari
a venit Pompeiu cu acel exemplu; era menit sa
invalideze o ,,teorema” care pretindea ca furnizeaza o
caracterizare a functiilor marginite, integrabile
Riemann.

in secolul al XIX-lea, in toatd perioada ulterioarad
momentului n care Riemann introdusese ideea de
integrabilitate, care 1i poartda numele, a aparut
intrebarea fireasca a conditiei necesare si suficiente
pentru ca o functie reala marginita pe [a, b] sa fie
integrabilda Riemann. Darboux o completase cu
integralele Darboux superioara si inferioara, iar
integrabilitatea Riemann revenea la egalitatea celor
doua intgrale Darboux. Se stia ca functiile continue
sunt integrabile, dar se stia §i ca exista functii
discontinue, care sunt integrabile si imediat
intrebarea era: cat de discontinua poate fi o functie ca
sa fie integrabila Riemann? Si a avut credit un
german, Hermann Hankel, care, prin anii, 1860—
1870, lansase o pretinsad teorema, care spunea: pentru
ca o functie marginita sa fie integrabila Riemann este
necesar si suficient ca discontinuitatile ei sd formeze
o multime cu complementara densa. Functia lui
Volterra venea ca un contraexemplu la afirmatia lui
Hankel.

invatim teoreme, fara a afla la ce
intrebari s-au constituit ele ca raspuns

Péana in momentul in care Pompeiu venise cu ale
sale derivate marginite, neintegrabile Riemann, se
acumulase o literaturd imensa de functii cu derivata
in orice punct, care se anuleazd in orice interval,
macar intr-un punct, dar nu sunt identic nule pe
niciun subinterval. Pompeiu se referd la ele in mod
insistent, in toate constructiile lui. Dar, nici Pompeiu
nu s-a preocupat de situatia derivatelor sale in ceea ce
priveste integrabilitatea Riemann.

Morala acestei istorii? Noi invatdm in general o
matematicd facutd din rezultate disparate, dar fara a
cunoaste contextul lor istoric. De foarte multe ori,
invatdm teoreme, fard a afla la ce intrebari s-au
constituit ele ca raspuns.

Pionier al folosirii integralei Lebesgue

Pompeiu are un merit considerabil, care este
recunoscut 1intr-o carte celebrd privind istoricul
integralei Lebesgue (Thomas Hawkins, Lebesgue's
Theory of Integration, Chelsea Publishing Company,
1979). Aceasta carte il recunoaste pe Pompeiu drept
pionier al folosirii integralei Lebesgue. Asa a folosit
Pompeiu in teza integrala Lebesgue, a folosit-o chiar
atunci cand ea aparuse. Este un caz extraordinar, a
folosit-o esential; el putea sd spund ca integrala
Lebesgue a aparut pentru ca se stia ca el avea nevoie
de ea. Lebesgue schimbase complet modul de a
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intelege procesul de integrare. Modul 1in care
Pompeiu a atacat problema singularitatilor este si el
foarte interesant; el si-a dat seama cd ceea ce
intereseazd, in primul rand, este intinderea lor,
masura lor. A fost unul dintre pionieri, in aceasta
privintd. Asa s-a nascut, ulterior, un nou capitol al
matematicii, teoria masurii.

Simplitate, economie de mijloace,
aparenta lipsa de efort

La Pompeiu, ai impresia ca totul se face de o
manierd extraordinar de simpla, fard niciun efort.
Aceasta atitudine o Intalnim nu numai in matematica
si nu numai in stiintd. Este vizibild si in sport, la
marii jucatori. Federer in tenis, chiar daca acum nu
mai este numarul unu, dar se detaseaza de ceilalti
prin aparenta lipsd de efort, prin inlaturarea
gesturilor, miscarilor inutile. Acesta era Pompeiu si
modul in care el isi tinea cursurile, stiu asta din
relatarile profesorilor mei. Venea cu manusi, nu
statea sa transpire facand calcule la tabla; el stia ca
un curs oral trebuie sa fie, in primul rand, un curs de
idei. Am niste fragmente din cursul sdu de Ecuatii
diferentiale in domeniul complex, dar lucrul acesta
era unul extraordinar la el, si intelegi cd adevarata
matematicd este aceea facutd cu simplitate, cu
elegantd si cu artd. Era un bijutier.

Sarbatorit, dar putin cunoscut si folosit in
educatie

Putem sda enumerdm bijuteriile pe care le-a
produs si fiecare din ele a generat un spectacol. Ne
reamintim de Pompeiu la cifre rotunde, dar uitati-va
si dumneavoastra la toate cursurile de Analiza. S-au
tiparit la noi in tara peste o sutd de cursuri de Analiza
pentru anul I. Nu veti gasi mai mult decat unul sau
doud in care apare Pompeiu, atunci cand e vorba de
relatia dintre derivatd si integrald. Si desi am
semnalat aceste carente, Inca in cartea mea din 1975,
am vorbit la pereti, pentru ca si acum nu il vedem pe
Pompeiu, atunci cand trebuie sa-1 citam, cu ceea ce a
facut el in stiintd. Vorbim despre el doar la
aniversari.

Risipa de bujuterii

Sda observiam si mersul istoriei: ceea ce la
momentul sau istoric era cercetare, dupa un timp a
devenit ceva care se preda chiar la ultima clasa de
liceu. Trebuia sa intre si Stoilow i Miron Nicolescu,

in didactica Analizei matematice, dar, Tnainte de toti,
trebuia s intre Pompeiu si n-a intrat nici pana acum.
Pompeiu a fost maestru si prin modul in care, uneori,
a gresit. In ce sens? In sensul ca greseala lui a fost
atat de provocatoare, incat pe urmele ei au mers multi
matematicieni si, in mod periodic, apar articole de
sintezd privind contributii la problema lui Pompeiu.
In ce a constat aceasta problema? El a fost mereu cu
intuitia cu un pas inainte. El a crezut, de pilda, ca
daca integrala unei functii continue este nuld pe orice
disc de raza data, atunci functia aceea trebuie sa fie
identic nuld. Aici intervine, esential, continuitatea
functiei. Pana la urma, s-a dat un contraexemplu, dar
acest contraexemplu a creat o ambitie internationala
de a gasi acele tipuri de multimi pe care conjectura
lui Pompeiu se realizeaza. Sau, de pilda, o alta
provocare: Pompeiu a avut o adevaratd pasiune
pentru teorema cresterilor finite. Era clar ca teorema
cresterilor finite e una dintre acele teoreme la care e
foarte greu sia formulezi, cum ar suna reciproca.
Avem n variante posibile. Si aici a existat o Intreaga
literaturd. Cine a reusit sd puna punctul pe i? Nici nu
va ganditi! Unul dintre fostii nostri studenti, o
celebritate a olimpiadelor de matematica: Victor
Nistor, prin articolul On a problem of Pompeiu din
Revue Roum. Math. Pure et Appl. (tome XXVII, no.
10, p. 1053-1058, 1982). Oriunde Pompeiu producea
o astfel de bijuterie, imediat se producea o
aglomeratie de autori, care cautau sa profite de acea
noua bijuterie, de parca era un stup de albine.

A rezolva probleme sau a construi teorii?

Problema coeficientului de contractie. Pompeiu a
avut o notd, el fiind, in general, autorul textelor
scurte, cum se spune si in literaturd: proza scurta nu
avea timp de vorba multd. A constatat cd la
polinoamele de gradul al treilea acel 6 intermediar
din teorema cresterilor finite poate fi, intotdeauna,

ales sa fie mai mic decét L Noi spunem, in
V3
general, cd punctul intermediar din teorema
cresterilor finite existd, dar nu stim unde e situat.
Totusi, in unele situatii putem spune cd nu e total
necunoscut. lardsi au aparut dupa el o multime de
autori. S& nu mai vorbesc de derivata areolard din
domeniul complex, care, iarasi, a generat o cohorta
de autori, care s-au tinut dupa Pompeiu. Din anumite
puncte de vedere, Paul Erdds a manifestat o atitudine
similard fatd de matematica. Ca si la Pompeiu, foarte
rar gasesti la matematicianul maghiar ambitia de a
introduce notiuni noi, de a face teorii. Nu! El
lucreaza cu materialul existent, adica totdeauna iti dai
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seama cd 1si pune intrebari foarte naturale. Cum de
nimeni nu s-a intrebat, inainte de el, asupra acelui
lucru? In cartea mea din '75, am foarte multe
exemple de mare finete, din care se vede ca
derivatele lui Pompeiu au iradiat in toate directiile.
Imediat ce deschizi topologia lui Kuratowski, vezi
cele mai nastrusnice exemple de spatii topologice
mai speciale, construite cu ajutorul derivatelor lui
Pompeiu.

Distanta Pompeiu-Hausdorff

Felix Hausdorff in Grundziige der Mengenlehre
acordd un loc de cinste lui Dimitrie Pompeiu. Ar fi
fost mnecesar un articol in revista Historia
Matematica, in care sd se pund lucrurile la punct,
adica Hausdorff il citeaza pe Pompeiu foarte corect,
dar, in acelasi timp, introduce o modificare in
expresia distantei lui Pompeiu intre multimi inchise.
Cartea lui Hausdorff a avut ,desigur, o circulatie mult
mai mare decat teza lui Pompeiu si cei mai multi
autori au numit-o distanta Iui Hausdorff. Dar,
Hausdorff il citeazd pe Pompeiu, Kuratowski, de
asemenea, si ar fi fost normal sd apara un articol in
Historia Matematica, in care sa se faca aceste
precizdri de istorie, pentru cd, intr-adevir, acum mai
sunt autori care folosesc distanta Hausdorff-
Pompeiu, dar cei mai multi o numesc distanta
Hausdorff. In aceastd privintd, pot si va dau doui
exemple de succes roméanesc: un exemplu este cel al
articolului meu in colaborare cu Cristian Calude si
lonel Tevy in Historia Matematica, in urma caruia
numele lui Gabriel Sudan este pus intotdeauna alaturi
de cel al lui Ackermann, cand e vorba de functii
recursive care nu sunt primitiv recursive. Al doilea
exemplu este legat de Barbilian, de spatiile Barbilian,
care, uneori, nu au fost identificate ca atare, articol
publicat de Bogdan Suceava in Historia Matematica.
Ar fi necesar un articol similar in legatura cu distanta
Pompeiu-Hausdorff. Mi se pare foarte curios, ca cel
putin eu, nu am gasit niciun gand al lui Barbilian
despre Dimitrie Pompeiu. El a scris foarte frumos
despre Titeica pentru ca i-a fost asistent si pentru ci a
mers pe domeniul geometriei, dar nu pot intelege
cum de nu a fost marcat Barbilian de personalitatea
lui Dimitrie Pompeiu.

Alte exemple, ca sd vedeti in cate directii bat
ideile lui Pompeiu. Ati auzit de ecuatiile diferentiale
Lavrentiev. Sunt ecuatii de forma: dy/dx = f (x, y),
cu f{x, y) continud. In conditii de continuitate, se stie
ca este asiguratd existenta solutiilor, dar nu si
unicitatea lor. Si nu era clar, cat de mult se pot abate
solutiile de la unicitate.

Derivate Pompeiu si ecuatii Lavrentiev

Si a venit exemplul lui Lavrentiev, in care e
posibil, daca functia e continud, dar nediferentiabila,
ca prin fiecare punct si treacd o infinitate de
integrale. Ei bine, Froda, care a fost si el unul dintre
cei care au cazut in patimd dupa Pompeiu, a
demonstrat ca, cu derivatele lui Pompeiu, se pot
construi ecuatii Lavrentiev, adicd ecuatii In care prin
fiecare punct trec o infinitate de solutii. Nu-mi mai
ramane sd va spun ca, daca il vizitati azi pe Pompeiu
pe Google Scholar, comparandu-l cu cei din
generatia lui, veti constata ca a fost cel mai rezistent.

Fire de artist

Sa nu pierdem din vedere personalitatea artistica
a lui Dimitrie Pompeiu. Am evocat in cartea mea o
intalnire despre care am aflat din cartea Agatei
Bacovia, sotia poetului George Bacovia. O intalnire
intre Pompeiu si Bacovia, o intdlnire extraordinara.
Pompeiu a venit ca un umil ascultitor in ultima
bancd, la o sezatoare literara, la care personajul
principal era Bacovia. Si, la sfarsit, Pompeiu s-a
apropiat de poetul Bacovia si i-a spus: Sunt
matematician, dar ma declar ca sunt pasionat de
poezia dumneavoastra si va iubim foarte mult, si
Bacovia a raspuns: Imi pare rdau c¢d nu pot sd vd
raspund prin reciprocitate. Dar, in toate felurile, s-a
putut vedea cd Dimitrie Pompeiu era o fire de artist.
Din pacate, matematica pe care noi o predam in scoli
si universitati e foarte departe de stilul lui Pompeiu.

intre idei si calcule

Nu spun ca trebuie adoptat obligatoriu stilul lui
Pompeiu, dar poate cd era bine sd fi existat un
echilibru intre stilul Pompeiu si stilul Titeica - stilul
care da atentie, in primul rand, ideilor si cel care
pune accentul pe tehnica de calcul. Dar, de fapt, si
Titeica §i Pompeiu le stiau bine pe améandoud.
Tehnicile legate de derivatele lui Pompeiu sunt foarte
complicate, sunt de mare finete, dar la noi a prevalat
matematica ce se face cu cat mai putine cuvinte si
care este cu totul diferitd de stilul lui Pompeiu. Cred
ca era bine sa realizam un echilibru Intre cele doud
stiluri, sd demonstram si capacitdtile tehnice ale
matematicii, dar si capacitatile ei ideatice si culturale.
Din péicate, matematica pe care noi o cultivim si in
predare si in cercetare, de prea multe ori ascunde
ideile, daca ele exista, si uneori, stai si te intrebi, daca
ele exista.
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Impact semnificativ

Pompeiu, prin tot ce a produs, a avut un impact
semnificativ. Aproape la fiecare bijuterie pe care a
produs-o, a avut ecouri imediate. Putini matematicieni
romani au avut aceasta sansa, dar poate nu este vorba
de sansa, ci de capacitatea lui de a atrage atentia.
Adicd a venit cu lucruri aparent simple si care au
provocat curiozitatea.

Daca privesc la generatia profesorilor mei,
generatia celor care i-au avut ca profesori pe
Pompeiu si pe Titeica, constat: cd matematicieni atat
de diferiti intre ei, ca Onicescu, Moisil, Miron
Nicolescu, Nicolae Teodorescu etc., cand e vorba sa
raspundd la intrebarea: ,,.Din ce te tragi?”, primul
nume pe care il pronuntd este ,,Pompeiu”. Am
verificat personal acest lucru, pentru ca va informez,
daca nu stiati, ca am luat interviuri si lui Onicescu si
lui Teodorescu, de Miron Nicolescu si nu mai
vorbesc, unele au fost publicate in revista Manuscriptum.

Multi I-au simtit ca mentor

Cand 1i intrebai: ,,Cine iti sunt mentorii?”, primul
cuvant era ,,Pompeiu”. Deci, din acest punct de
vedere, sa nu se supere Titeica, Pompeiu 1-a depasit
ca impact uman. Titeica a fost mult citat in literatura,
dar ma refer aici la impactul uman direct. Pompeiu a
fost neintrecut in aceastd privintd. Si pot sd inteleg
acest lucru, cand vad cat de mult m-a marcat pe
mine, care n-am beneficiat de un contact personal cu
Pompeiu, dar numai din ce am citit despre el si ce mi
s-a relatat, am cazut intr-o patima din care nu mai pot
sa ies.

Pompeiu era, si prin prezenta lui fizica, un om
de care te indragosteai imediat. Adicd era tot ce se
putea imagina impotriva rutinei si impotriva
plictiselii. Si ganditi-vd cd, dacd nu gisea acest
invatator sprijinul material, care, in momentul util,
sd-i dea posibilitatea sd evadeze in lume, putea sa
ramana un ilustru necunoscut. Unicitatea lui Pompeiu
in cultura roméneasca este datd de capacitatea lui de
a veni cu ceva care sfideaza mentalitatea dominanta.

Romanii din Paris merita o monografie

Ar trebui sd existe o monografie a romanilor la
Paris. Toti cei pe care i-am ingirat au mers pe urmele
Parisului, s-au imbibat de cultura franceza, evident,
ca mai toti au preluat stafeta in mare masurd de la
matematicieni francezi. Matematica francezd si cea
germana reprezentau matematica dominanta a epocii.
Dar, dupa ce am citit cartea despre Volterra, mi-am

dat seama ca si matematica italiand a tinut pasul
destul de bine cu cea franceza si cea germand, chiar
dacd nu a fost la nivelul lor, dar a fost imediat dupa
ele. In aceastai monografie despre Volterra nu am
gasit nicio referintd la relatiile lui Volterra cu
romanii, in timp ce, Intr-o monografie mai veche, pe
care am gasit-o in limba rusa, despre Volterra, erau
foarte multe referinte la toti cei care au avut legaturi
cu acesta. Pentru marii matematicieni romani de la
inceputul secolului al XIX-lea, Volterra a fost o
referinta esentiald, a jucat un rol impreuna cu Levi-
Civita, pentru Onicescu, pentru Vranceanu, pentru
Moisil, Nicolescu, Lalescu etc. Toti acestia nu aveau
incotro, trebuiau sa porneasca, sa Invete ce au facut
cei avansati, dar nu s-au multumit doar sa invete ce
au facut altii, au stiut sa adauge lucruri din capul lor,
care sa marcheze, care sd spund: uite, au si roméanii
un cuvant de spus In matematica. Si in alte domenii,
am dat, cum am remarcat mai sus, pe Xenopol,
Tzara, Eliade, care, ca si Pompeiu, au explodat la
Paris.

Universalitatea matematicii

Acum am si Inchei cu urmatorul exemplu, ca sa
vedeti ce capacitate are matematica, de a coagula idei
venite din toate orizonturile. Eu am venit azi de la
lasi. La sfarsitul acestei luni, pe 28 octombrie, merg
din nou la lagi. De ce? Pentru ca pe 29 octombrie la
Universitatea ,,Alexandru loan Cuza” din lasi va fi
facut Doctor Honoris Causa un laureat Nobel in
stiinte economice, Kenneth J. Arrow, cu mama
nascutd la Podu Iloaiei si tatdl nascut la lasi, iar
teorema de imposibilitate a lui Kenneth Arrow, care
este o teoremd de matematicd, in toatd puterea
cuvantului, a avut un impact esential in cvazi-totalitatea
domeniilor cunoagterii: matematica, informatica, stiinte
economice, stiinte sociale, biologie, psihologie,
filozofie, si voi prezenta un raport in aceastd privinta
despre impactul teoremei lui Arrow in cultura
romaneascd. Deci, iatd ce poate sd facd matematica.

Matematica are aceastd fortd potentiald, pe care
trebuie sa o actualizam.
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